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1. LOGIKA I SKUPOVI 

1.1. Osnovne logičke operacije

Primedbc:

1°. Simboli: -4, 0, 2, 5, VŠ, n , <?,... nazivaju se konstante.

2°. Simboli: a, b, c,� �� ��y , z, a,  /?, y, A, B, C,... koji služe kao zajedničke 
oznake za više objekata nekog skupa (skupova), nazivaju se promenijive.

3°. Znaci: +, . , : , — , U, D , koriste se za označavanje operacija i 
nazivaju se operacijski znaci.

4°. Znaci: =, <, >, <, =, _L, ||,... koriste se za označavanje relacija i 
nazivaju se relacijski znaci.

01!� Znaci: ).��.� =>, � � ��� znaci osnovnih logičkih operacija.

6°. Konstante i promenijive povezane znacima operacija nazivaju se 
izrazi. Primeri: 2x,5m+ 3 ,y—7,a+ &b, itd.

7°. Rečenica zapisana .matematičkim simbolima naziva se formula.

8°. Rečenica .koja ima samo jednu istinitosnu vrednost T ( tačno) ili i  
(netačno), naziva se iskaz.

9°. Iskazne konstante i. i T, iskazna slova a, b, s, r, P, Q,... i svi složeni 
iskazi nastali pomoću znakova logičkih operacija v, �  ->,=», o  nazivaju se 
iskazne formule.
Iskazna formula koja je tačna za sve vrednosti iskaznih slova naziva se 
tautologija.
10°. Oznaka za reči: “svaki”, “ma koji”, “bilo koji” naziva se univerzalni 
kvantifikator u oznaci V (obrnuto slovo A).
Oznaka za reči postoji: “najmanje jedan”, “makar jedan”, "neki”, “bar 
jedan” naziva se egzistencijalni kvantifikator u oznaci 3 (obrnuto 
slovo E).
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10. Dati su iskazi

1 l / l  l \  37qsr-Anr-T
U  3 /4  5 ' *  2 3 4 5 5

Odrediti njihovu tačnosi, pa na osnovu toga odrediti istinitosnu 
vrednost iskaza:
a) (pA r/)v (r As)\ b) { p  V q) V ( pA *);
c ) ((/>V/•)A i)A(.vAr); d)((rVj]A(/iV.r))A i/;
e)(r/A(r A(*A p)))V((pA c/)V(i/A ,r)).

11. Odrediti istinitosnu vrednost iskaza:
a) (Ta((x a T) a (Ta T)))A.J_;
b) (((J. A _L) V (T a x)) v ((i v x) a ( i  v T)) a (T V1).

12. Odrediti istinitosne vrednositi iskaza:

13.

14.

P =
3 +  2* 

3
2 -3 *

4
29

= —  za * = 0.5; 
24

g =  3 ( 5 - y ) - 2 ( j r -  1)= 1 + 3 v, za y = 2 .
pa zatim odrediti istinitosne vrednosli sledećih iskaza:
a)(pV q)A p; b){pAq)V q.
Dati su iskazi:
p  = (o3 — 2ax +  6a — DO.Sti1* ^  Q,5a*x — a*xz +3o 
a, x £  O,
q =  ( a ‘ +  I 0 o  +  2 5 ) ( a — 5)  =  a' -  1 2 5 . a £  Q, 
r =  ( 2 * — 3_v)(3*+ 3>’) - ( 4 j: -  5 y ) 3 - { 6 * : + 17>‘3) =
=  4 0 * y ,  * .  v  £  Q.
Odrediti njihove istinitosne vrednosti, pa na osnovu toga odrediti is­
tinitosne vrednosti sledećih iskaza:
a) p ^ { q V r ) \  b) (p V q)A(r => q)\ c}((/=• r)V p,
Na osnovu istini tosnih vrednosti datih iskaza: 
p = 23-4: = 27; <? = (8 : - 4'):(16-64) = 23: 
r = {273 -64)2:(216* -36) = 6; 
s = 2 y + i 3 = 53; r s 3 ’ + 3J| = 37.
Odrediti istinitosnu vrednost sledećih iskaza:
a)  ( ( p V  q )* >  ( s A  / ) } « .  r ; b ) j t ( p = >  q )* >  s )* *  ((.vA OV p ) .
c)((q<» s)*> p )< » (s^  f); d) ((-rA n o  (p v  </))«* ('*» (i«/ *» r

� �





G 9� � � '  �� � ' �9K�'�2� #�&2��"&2 #�&� '�2�=2' #�&NZ
�N� �- � 9#�+ �N: 9� � f N+ 9�Z� � 0  �9K�'�2� �#�"�#�="#�2��"#��� ��&;���NZ
>N�� ? & Q 4 	 ' � & � ? � 3 �  � � ' � � 0  �9K�'�2� �#�"�#�="#�2��"#�+� ��&;���NZ
'N�&&��Q<�BN�QR�9V�Q:��NN�Q:� �JQ<R�6�9K�'�2� "��2K#"#�2��"#� #;�!#'� #�&NZ
!N�' � � ' � (  � 4 � ' �9K�'�2� ������ #�&�A ��="�2���A �+� ��&;���� NZ�
>N�� � ' � � � (  �� � � ( �� �� �-N�� � � ' �I:�� N%

�%H%�*�2��2&� �'=���2&� ��&�� #�&

�F%� ,'=�� �&� ��2��2#� ����;� =� ;�"&;�"# #%� .������ �&� �&K� �&�#2# #�&� =�
!��#D'�;� �;#�!=� "&� �& #%� 4&�"�� �&� =;&�"�� �'=�� '�L&E� ;2�L#2��� ;2�M"����
'�!&' #��%

HF%� �&!� #���D!�2�"��%��&'���&, ���"#��'=�%��� � ��&��2����&'�"�#K�'�!&' #�&�
5+�"�%�� �& �D!�2��'=��3��#M&��&��#;��!#D'#�� V �5"� �&�� #��;���&!� #��� � V 5 �
���"��&� � W �5+� M"��K2�D#�� �2#�&� &!&;&2"�5+� �2�'� � � ��"#D&���� g"�!#��2�'���
;�"&;�"#D����)%� (&�2��9�U3GP�VOHN�� "&��&� �&!� #���D!�2�"���D&�"��2�K#���
(&�2���� �&!� #��%

OF%� (���'=���'=���9�&!� #���Y�#"#��&��� �XN%��'���=� E�#�i � � � ��'=��������&�
���'#�&!&;&2"��'=��� E�#�"���&;&2��#�&!&;&2"��'=��� 6"��2����&�'�L&����&� E�
�&�� ��� 6� #!#� ����'=�� ��� 6� #!#� W���D&X� ���6� #� �#M&� �&�E�C�6� #!#�6�H �E"�
,#;�#!#D'#

E B 6 � O D ; I V � EPH�I V 6 ' "

*��� �&!� #��� �&� D&�"�� 2�K#��� ��2"������ �&!� #��� ��� �&!#'�;� 2&;�$'�;�
;�"&;�"#D��=� )%� C�2"��=�9�U03A�V�UN%

0F%� (�&�&'� �'=����%� (�&�&'� 9K��&�2#D'#� �&�N� ��"#>� �'=����� � � �'=��
���"��!�&2� ��� �2#>� #� ��;�� �2#>� &!&;&2�"�� '��#� ��#�����=� ��#;� ��!#;�
�'=���#;�%� ,#;��!#D'#� K�� ���� �'=��E

��X
�#� �#�[�9-� � � E E I V 6 ; "

3F%� .2#��� �'=����%� (��� =2#��;� 9K��=L#��2�&;�� ����&;� #!#� K�#��;N�
�'=����� �����K=;&��;�� �'=�� '��#� �&� ���"��!�&2� ��� �2#>� #� ��;�� �2#>�
&!&;&2�"�� '��#� ��#�����=� �����&�2�;� ���K���2#>� �'=����%� ,#;��!#D'#� K��
���� �'=��E

�E;Y6@SORIVE, �I V 6 ; "

TF%� ��K!#'�������'=��%� ��K!#'������ �'=��� E� #�6�=��K2� #�E�;6 ��&� �'=�%�
D#�#��=�&!&;&2"#����;���2#�&!&;&2"#��'=���E"�'��#�2&���#�����=��'=�=� 6"�*��

�O



definicija simbolički:

A\Bt=>C-  \a|a e A a a € 6 j C cA ,

7°. Simetrična razlika. Neka su A  i £  dva neprazna skupa, z . A \ B ' \ B \ A  
njihove razlike. Unija skupova A \B i B \ A  naziva se simetrična razlika. 
Simbolički:

ikl
A A B < * ( A \ B ) U ( B \ A ) .

8°. Komplement skupa. Neka je A bilo koji podskup skupa E. Razlika 
skupa E i ma kog njegovog podskupa A naziva se komplement skupa A i 
označava se sa A \  kraće

ds/
A ' o  {a|a E  E \A \ .
Tvrđenje da a £  A ' znači da x(fc A.

9°, Partitivni skup. Ako je A  proizvoljan neprazan skup a P ( A )  skup 
svih njegovih podskupova, onda se P ( A )  naziva partitivni skup skupa A.  
Simbolički:

/,(A)o{x|jf £/»}.
Podskupovi skupa A  su i 0  i skup A.

10°. Jednakost skupova. Ako je A  C B i B C A,  onda se kaže da su 
skupovi A i B jednaki (identični, poklapaju se). Simbolički:¡kf
A = Bo A Q B a BCA.
11°. Uređene dvojke. Neka su A i B dva neprazna skupa a  E A  i b  E B 
dati elementi. Kažemo da je (a.bi) uređena dvojka (uređen par), ako je 
element “a” proglašen prvim, a element “b” drugim u tom paru. U 
uređenom paru (a,  b )  element a  nazivamo prva komponenta, a b  druga 
komponenta. Dva uredjena para su jednaka ako je tačna ekvivalencija:
(x , y )  =  (a,  b )  o  x  — a A y — b.

12°. Dekartov proizvod (Kartezija). Dekartov proizvod nepraznih 
skupova A i B  u oznaci A x B  je skup uređenih parova ( x , y )  pri čemu je 
jcE A  i y G  B.  Kraće:

¡kf
v4x5<»{(;c,)>)|*E A A y G B } .

Dekartov proizvod nepraznog skupa A  sa samim sobom naziva se kvadrat 
skupa A  u oznaci A 2 = A x  A.
R. Dekart (1596-1650) veliki francuski matematičar i filozof, osnivač 
analitičke geometrije.
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22.
23.
24.

25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

Dati su skup 5 = {0,1,2,31 i relacija xG S; odrediti x
Dat je skup 5�G� O&E+ 8 ),± ,( l,5),(/n,/,l/ ,W/ )}; odredi card 5.
Ako je B skup velikih slova latinice, a �  skup velikih slova ćirilice 
(štampanih), odrediti presek BF;�"

Dat je skup �  = {0,1,2,...., 9}. a) Odrediti skupove E i 6 tako da su 
njihovi elementi ujedno i elementi skupa �  i da je E = {jrj.t > 3[. a 
6 = {jr|jr < 8}; b) odredili skupove: E O 6 i 6;E"

Dati su skupovi E = U |.v je ceo broj } i 6 = {.v| I�H  0}. Odrediti 
E16"

Odrediti koja su od navedenih tvrđenja taćna a koja netaćna: 
a ) 0 =  {0| ; b ) 0 G 0 ;  c) O G 0, d) 0 = 0 .
Dati su skupovi E�G {.v| .v se sadrži u 12}, 6 = {x| I  se sadrži u 20}, 
C = {.r | � � se sadrži u 32 }. Odrediti skupove: a) .4\(#  UC),
bM U (Z inC ); c )C U U n Z f); d )M n f i) \C  ; e}/f\(fl\C > .
Dat je skup �  = {.r|,v = 2��J  3 A ,v = 5 � K  3}. a) Odrediti realan para­
metar �  tako da skup �  ne bude prazan, pa za tako navedenu vred- 
nost parametra �  odrediti elemente skupa �;  b) za koje će vrednosti 
parametra �  skup �  biti prazan?
Dati su skupovi: E�G� O�+�+�+�'Z� 6�G� O�+�E';� F = {2.4,c|;
1  = O�+�+3}; V = {1,6}. Odrediti �+� �+� � i �  znajući da je: 6�F�E" 
F C E+1 C E+W C 6"

Dat je skup 5 = {0,1,2.....9}. Odrediti skupove

E�G {.r).t G 5 A -j“ ~ G  S} i 6 = {v|yG 5�� � � ������ � �5}, zatim 

odrediti skupove: E � 6 +E � 6 +E ;6 +6 �;�E� �� �&E;6'+

Dat je skup 5 = {0.1.2,...,12}. Odrediti skupove

E�G� � �� ���  ! �  | - ^ ] G S }  i 6G  {>-|veSA 
\2  3

zatim odrediti i skupove: E�6+� EF;�6+� E ;6" �6 ;E i �O�E \ 6 ).
Ako je PUQ -  {a,b ,c ,d ,e ,f,g ,h}, PC\Q =
P U {c ,d , f )  =  {a ,c ,d ,f ,g ,h \ , Q U {a ,f ,h \  =  \a,b,c,d,e. f  ,h), 
odrediti skupove P i Q.
Ako je E�6  = {1,2,3,...,8}, E[6  = {3,6.8}.
E�  {1,6,8} = {1,2.3.....8}, 6�  {3,4,6} = {1.3,4,6,7,8}.
odrediti skupove E i 6"
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53. Odrediti elemente skupa E�� � � � � � � 3 � 9 8  ako je 
{a.6,7} D {6,c} = {¿,—5}; ^�+�+ 13} n ;�+�'� G  {¿,-5}; 
ja ,6,13} C EZ {�+�+�\  C EZ� O�+�+�\ U {a,3} = O�+�+�+3}.

54. Neka su E+6+F podskupovi skupa 5�G {�@�+�+�+�} takvi daje:
EF;6�G�O�+�_;� E �6  =  O�+�+�+�\;� E1 F = {¿,c};
E�F �G� O�+�+�+�\"

a) Odrediti E+6 i C;
b) Odrediti simetrične diferencije EE6+�6EF i FEE"

55. Dati su neprazni skupovi E+6+F" Pomoću Ojler-Venovih dijagrama 
dokazati daje E ;&6 ;F ' *  &E ;6 ' ;F tj. da ovaj zakon nije asocijati­
van.

56. Dati su skupovi: E�=  {jcJjc se sadrži u 12}, 6� =  {;c|.y se sadrži u 20}, 
C = {.tjjt se sadrži u 32}. Odrediti skupove;
a) E \(£U C ); b ) 4 U 5 n C ;  c )C U (^ H fi);
d) (5 \C )fM ; e ) (4 D £ ) \C ; f )^ \ (B \C ) .

57. Dat je skup uređenih parova: 5 = O&�+�'+&�+�'+&�+�'+&�+�'+&�+�'\" 
Odrediti skup (  simetričnih uređenih parova skupa 5"

58. Dati su skupovi E�G {a,6.c} i 6 = {a,/3,y}. Neki učenik je napisao 
E I 6 �G {(a,a),(a,/J),(y,c),(6,a),(/ii,6),(6,y),(c,cO,(c,/i),(c,y)}.
Da li je ovo ispravno?

59. Dati su skupovi: E�G� O�+�+�\+6�G C = {1,2}.
Odrediti skupove:
a' E A 6 ;  b' &E I6 ' IF <+ c '� E I &6 I F ' "

60. Dati su skupovi: 5 = O�+�+�+�+8\+� E�G� O�+ �+ � +8}, 6�U {� + � + �+8}.
a) Odrediti sve podskupove skupa 6;
b) Napisati sve elemente skupa �&E'<+
c )  O d r e d i t i  P ( ^ ) P l P ( 5 ) ;
d) Odrediti �OF5�E ' � �OF � 6'"

61. Dat je skup£ = {1, 2, 3,4, 5}. Odrediti skupove A  i C tako da bude: 
A F V X ; {1,2,3} PUT =  {2,3};
C C V A C�; {2,4} = {3,5} A C H {1,2,4} =  {2}, pa odrediti A �;�C"

62. Dati su skupovi E = {1, 2, 3, 4, 5} i 6 =  {4, 5, 6, 7}. Odrediti skup A  
tako da bude A ; 6  = 0  i E ; A  = {!', 2, 3} .

63. Odrediti skupove E i 6+ čiji su elementi, ćeli brojevi i zadovoljavaju 
relacije: a) E � 6  = {x| 1 < * < 7 } ; E<�;6�G {*| 1 < *< 4},
6 i  E� �=&W6 ;E Z b) zi U 5  = {;t| 1 < *<5},
E [ 6 G � OIO+2@I@M\+� � ! E ; 6 i 2 L 6 ;E "
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6 slušalaca uči engleski i francuski, 11 slušalaca engleski i nemački, 
1 slušalac uči sva tri jezika. Koliko ima slušalaca na lom kursu i ko­
liko njih uči samo dva jezika?

72. Odrediti skup S � tako da budu tačne (istovremeno) sledeće formule: 
S n  {1,3,6,9} = {3,6},
SU  {2,3,9,11} = {2,3.5,6,9,11},
S C  {3,5,6,7,9,11}
{6,11} CS.
Zatim odrediti x tako da bude S \ {1,2,6,11} =  {*,3}.

73. Dati su skupovi A �= {a,b,c} i B  = {*,0}. Odrediti skup A x B .

74. Dati su skupovi A — {0,1,2} i B  = {a, b,c\. Odrediti skupove A X B,  
B x  A i nacrtati njihove grafove.

75. Dat je skup A = {a,b,c}. Odrediti skup A 2.
76. Dat je skup A = {1,2,3.4,5}. Sastaviti sve:

a) uređene dvojke (x, y) elemenata x , y E  A takve da je x < y.
b) uređene trojke (x, y, z ) elemenata x, y , z E  A �takve da je x < y < z.

77. Dat je skup

Odrediti skupove A� i B.

78. Dati su skupovi A�= {a , b , c } i B =  {b, c , cf } .  Odrediti skupove: 
a) ( A x A ) n ( B x B ) ; � b) ( A x  A ) D ( A X B ) ;
c ) ( B X B ) D { A X B ) .

79. Dat je skupS = {0,1,2,..., 12}. Odrediti elemente skupova:

^ u ( s n c ) ,s \( z in c ) ,  F ( c \( z iu B ) ) is x / i .
80. Dat je skup S = {0,2,4,6,8,10,12}. Odrediti elemente skupova:

( A \ C ) n { B \ C ) , P ( ( B \ C ) U A ) i A x C .

20





UT: .� �'=�=� 5�G� � �� ��'  � $ �(� � �� ��Hc� �&�#2#��2���&� �&!� #��� � � 2�� �!&�&$#�
2�D#2E
?OI+D '@ V5) I �D ��O S9 ` A Z G ?
(�'�K�"#�� � �&� � ��&!� #���&'�#��!&2 #�&%� *��&�#"#� '!��&�&'�#��!&2 #�&�#�
���������=$#� '�!#D2#D'#� �'=�%

UB%� .� �'=�=�  &!#>� ����&��� �� �&�#2#��2���&� �&!� #��� � �2�� �!&�&$#� 2�D#2E�
+9� �d\N)� )&�� � �� D � � IG �D � 9;��� ON<%� (�'�K�"#� ��� �&� � � �&!� #���
&'�#��!&2 #�&�� K�"#;� ���&�#"#� ���������=$&� '!��&� &'�#��!&2 #�&� #�
'�!#D2#D'#� �'=�� ���%

ZZ�� .� �'=�=� ��  &!#>� ����&��� �&�#2#��2���&� �&!� #��� ��� "�'�� � ��&E
*� �� � D ' V � �)I� � � D � � I�G�D �9;��� 3N%� ��'�K�"#� ����&� ���� �&!� #��� =�
�"���#��&!� #���&'�#��!&2 #�&%�*��&�#"#� '!��&�&'�#��!&2 #�&�#� '�!#D2#D'#�
�'=�� � � � %

�� �� .� �'=�=�3�Q� [��H�O�0�3�B�V���c�� �&!� #��� � �W#;�� #�"#� ��"�"�'� '��� �&A�
��&2��� ���0�W��&� �&!� #���&'�#��!&2 #�&%� ��'�K�"#%

�� �� .� �'=�=� $ �� �&!� #��� � � W#;�� #�"#� ��"�"�'� �&!�&2��� ��� B� W��&� �&!� #���
&'�#��!&2 #�&%� ��'�K�"#��K�"#;� 2�$#� '�!#D2#D'#� �'=�%

�� �� .� �'=�=� � � ��"�� �=� ��&�!#'���2��E�
8)IUP�O`�@�3�#�#;I �A<�0`@T%
�K��D=2�"#E
�N�9 �F � N9T NZ� �N�9�F � N9; NZ�  N�9�IR�N9TN�� N9� F �N9; N%

�� �� (�&�!#'���2��� � � #� ��� � 0P�� � �&�#2#��2�� �=� ��� 8 & I ' �G�I 2�K�>I�J�=� #�
�9<N�Q�O ` A0 %� *��&�#"#E� �N� � HZ� �N� � E Z�  N� � � � Z � �R�� : �%

�� �� ��"&� �=� �=2' #�&� � � #� �� �&�#2#��2&� =� � ) I R �8 & I ' �G�2I ��P��� #�
I �Y<a��9� N�Q�0`O�P�O�� �� ��'�K�"#� ��� K�� ��"&� �=2' #�&� ��L#��
9 �F � N9< N�Q�9� F �N9< N%

�� �� .��'=�=� 5�Q�O�+�+�+�+�+8\+��&��&��2� ���2#'� �+� ������#=D2#'�� �+� �#� "�#�
'��&"�2�� �+ �+8"� .� �'=�=� 5� =�D&2�� �&� �&!� #��� � � W;���� ���#�
��K����#"#X%� ��'����&� "�� �&!� #��J

9 > �� ��"�� �&� �=2' #��� IUP�8 & I ' G �: IK2"� ��'�K�"#� ��� �&� ��&�!#'���2�&�
��"�� ���;� ���;=!�;��&��2A�&��2� #� 2�%

9 C �� ��'�K�"#� ����=��#�&'"#�2��9��P��� #� 2�N� ��&�!#'���2��E

P'�8 & I ' �G�> I 0 � +� �N��9%�N�Q�3`PTZ�  N�8 & I ' �G�U I 0 R 0
0� O

<� I �S��K2 �D#I ��&�����L#�=� D� #!#�I � � �D#2#!� �K��D"�*�#;���&��K2�'&��D&�"���#M&;��`�Q�G9; ���ZaN�
D#"�; �� I �'�2��=&2"2��G����;��=!=� D+�K2�D#�D�� ��&!�#���� � I"�*����&!� #����&�2�K#����&!� #���
'�2��=&2 #�&%

HH









124. Koliko ima četvorocifrenih prirodnih brojeva napisanih pomoću 
cifara 0,1.2,3,4,5.8 takvih da se:
a) cifre mogu ponavljati;
b) cifre ne mogu ponavljati;
c) cifre mogu ponavljati, a broj je deljiv sa 5?

125. Koliko ima petocifrenih prirodnih brojeva napisanih pomoću cifara 
0,1,2,3.4,5,6 takvih da se:
a) cifre mogu ponavljati;
b) cifre ne mogu ponavljati;
c) cifre mogu ponavljati, a broj nije deljiv sa 5?

126. U neprovidnoj vrećici se nalaze 10 belih. 20 crvenih i 30 plavih 
kuglica. Koliko najmanje kuglica treba izvući iz vrećice da bismo 
sigurno imali:
a) tri crvene kuglice;
b) tri kuglice različite boje;
c) tri kuglice iste boje.

127. Na koliko načina je moguće sastaviti stražu, koja se sastoji od 5 
vojnika i jednog oficira ako ima 40 vojnika i 3 oficira?

128. Koliko različitih četvorocifrenih brojeva je moguće napisati koristeći 
cifre 1,3,5,7,9,0 samo jedanputa?

129. * Za koje vrednosti n i k je tačna konjunkcija

= 8:1 A c ; : ,2:c ; : 22 = 4 : 3?
130. * U koliko tačaka se seče 18 pravih, od kojih 5 su paralelne, 6 se seku u

tački A a 4 u tački B?
131. * Dato je u ravni 10 crvenih i 8 plavih tačaka, tako da bilo koje tri nisu

kolineame. Koliko ima trouglova sa temenima u datim tačkama kod 
kojih sva temena nisu iste boje?

132. * Na polici se nalaze 12 različitih knjiga, od kojih su 5 iz matematike,
4 iz fizike i 3 iz hernije. Na koliko različitih načina se mogu ra­
sporediti knjige na polici, ako se zna da knjige iz iste oblasti moraju 
biti uvek jedna pored druge?

133. Elementi skupa S  su tačke takve da su svake tri nekolineame, a svake 
četiri nekomplaname. Ako je elementima skupa S  određeno dva puta 
više ravni nego pravih, koliko pravih i koliko ravni određuju ele­
menti skupa S I

20! 102! n! , ( n - 1)!
134. Skratiti razlomke: a) — ; b) — ; c) —  i d> — .
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135. Koliko elemenata sadrži skup ako broj svih permutacija od njegovih 
elemenata: a) nije veći od 1 000; b) nije manji od 500; c) jednak je 120?

136. Dat je skup 5G 10,1,2,3,4,5}. a) Koliko se različitih šestocifrenih 
prirodnih brojeva može formirati od elemenata skupa.?, tako da se 
cifre u njima ne ponavljaju; b) koliko ima parnih brojeva određenih u 
zadatku pod a)?

137. Obrazovati sve varijacije druge i treće klase, bez ponavljanja, od ele­
menata 1, 2, 3, 4 i izračunati njihov broj.

138. Koliko se signala može načiniti sa 5 različitih zastava, uzimajući ih 
po jednu, po dve, po tri, po četiri i po pet zajedno?

139. Koliko se brojeva izmedju 3 000 i 5 000 može napisati pomoću 
cifara 0, 1 ,2 ,..., 7 ako se nijedna cifra ne ponavlja u jednom broju?

140. Na koliko načina se od devet kandidata mogu izabrati četiri osobe na 
četiri različite dužnosti?

141. Odeljenje jednog razreda broji 35 učenika. Oni su međusobno 
razmenili fotografije. Koliko je ukupno razmenjenih fotografija?

142. Koliko se brojeva može napisati pomoću elemenata skupa , �  koji 
čine prosti činioci broja 2 310. ako traženi brojevi sadrže po dva 
različita prosta činioca?

143. Resiti jednačine: a) ?f � K  20; b) ?f  = 120; c) 2 0?f� G�? ";
d) K5" = K4" (K4" je broj varijacije od �  elemenata ¿-te klase)

144. Dat je skup V = 10,1.2,3.4,5}. Koliko se različitih prirodnih brojeva 
većih od 1 000 može formirati od elemenata skupa V, tako da cifre 
budu različite?

145. Napisati sve kombinacije treće i četvrte klase bez ponavljanja od 
elemenata 1, 2, 3. 4, 5. 6 i izračunati njihov broj.

146. Odrediti broj različitih trouglova, koji se mogu dobiti spajanjem svih 
temena šestougla.

147. Koliko se različitih grupa od po četiri učenika može izabrati od 17 
kvalifikovanih. koje će reprezentovati školu na matematičkom 
takmičenju?

148. Na jednom šahovskom turniru učestvuje dvadeset šahista. Svaki 
treba da odigra partiju sa svakim. Koliko će biti odigrano partija na 
turniru?

149. Na šahovskom turniru odigrano je 45 partija. Ako je svaki šahist t 
odigrao partiju sa svakim učesnikom, odrediti broj učesnika
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227. Prave a i b seku se u tački O. Tačka O određuje na pravoj a pokiprave 
Om i 0/7. a na pravoj b poluprave Op i Oq. Ugao mOp = 72°. Polu- 
prava Or je simetraia ugla mOp, a poluprava Os je normalna na Or 
Izračunati ugao nOs.

228. * Dve prave seku se u tački S i obrazuju četiri ugla. Zbir unakrsnih
oštrih uglova jednak je polovini jednog od unakrsnih tupih uglova. 
Odrediti merne brojeve svakog od tih uglova.

229. * Prave a i b seku se i obrazuju četiri ugla: dva oštra a i y i dva tupa /? i
d. Izračunati te uglove ako je l ( a  + y) = 5{(i + d).

230. Razlika ugla a i njemu uporednog ugla (} je 36°. Izračunati ugao y 
komplementan sa ¡3.

231. Na pravoj p date su četiri tačke A -  B -  C — D. Ako je AD = 9 cm, 
izračunati:
a) AB + CD\ b) rastojanje sedišta duži AB i CD.

232. Rastojanje sedišta duži od ma koje tačke izabrane na produžetku te 
duži jednaka je poluzbiru rastojanja te tačke od krajeva te duži. Do­
kazati.

233. Data su dva uporedna ugla pOi/ i (¡Or. Neka su 0 .v i Oy njihove sime- 
trale.
a) Dokazati da su uglovi pOx i yOr komplementni.
b) Ako je ugao pOq = 35°, izračunati ugao rOy.

234. * Ugao koji čine simetraia jednog ugla i ma koja poluprava konstrui-
sana unutar tog ugla iz njegovog temena jednak je polurazlici ugla rta 
koji je dati ugao podeljen tom polupravom. Dokazati.

235. Ako se saberu polovina, četvrtina i osmina ugla a, onda se dobija 
ugao suplementan uglu a. Odrediti ugao komplementan i suplemen- 
tan uglu a.

236. Ako su i, i s2 simetrale dva uporedna ugla, tada je .i, ±  s2. Dokazati.

237. Ako su a  i fi komplementni uglovi, ugao d suplementan sa a i ugao r 
suplementan sa /?, odrediti zbir 6 + c.

238. Uglovi a , i y zadovoljavaju konjunkciju a  -  y=  d A fi + y — d 
Odrediti relaciju koju zadovoljavaju uglovi a  i /?. Šta se na osnovu 
dobijene relacije može zaključiti o uglovima a  i

239. Uglovi LCOD  i L AOB imaju zajedničko teme O i raspoređeni sa 
tako da L COD sadrži L AOB. Ako je L AOB = 100; i LCOD 
140°, izračunati ugao koji čine simetrale L AOC i L BOD
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240. Data je duž E6" Tačka *  je  njeno središte. Tačke ,  i A' su središta

duži E*  i *6"  Dokazati da je ,$  =  — E6"
$

241. Tačke E+6+�$�+F� ��1 pripadaju pravoj p. Ako je
E K�6�K�$ � K�F�K�1  i E6�G�F1+� EF�G�61+ a .V je središte duži 

E1" Dokazati da je $  središte duži 6F"

242. Na polupravoj čhdate su duži *E+�*6+�*F  i *1+  tako da kraj prve je 
središte druge, a kraj druge je središte treće i kraj treće je središte 
četvrte. Odrediti njihove dužine, ako je njihov zbir 30 cm.

243. Ako za dužine duži E6+�EF i 6F  važi jednakost —-  + G� ;+ tada
tačke E+6� �F pripadaju istoj pravoj. Dokazati. ^  EF

244. Dato je pet tačaka E+�6+�F+�1 i �+ za koje važi E�  = �+� 6��0 � ��K� �+  
F1  = �+�1��G��� �F��G���J��"  Dokazati da se prave E6 i F1  seku u 
tački �+ i da je ona spoljašnja tačka za duži E6 i F1"

245. Tačke E i 6 pripadaju pravoj �+  a 6 i C pravoj �"
a) Ako je E6 + EF�U�6F prave �  i �  se poklapaju. Dokazati.
b) Ako je EF = �+�E6 = �  i F6�G���J� 2�+  prave su različite. Dokazati.

246. Tačke E i 6  pripadaju pravoj �+ a C i 1  pravoj Q" Ako je 
E1  = 2 EF�K�M cm, F1�G  9 cm, E6�G�EF + F6  = 7 cm, tada se 
prave �  i Q poklapaju. Dokazati.

247. Ako je g�E*6  =  g�E<�*6< a poluprave *E  i *E< pripadaju istoj pra­
voj, a poluprave *6  i *6< pripadaju istoj poluravni sa početnom pra­
vom EE<" Tada simetrala ugla 6*6<  je normalna na EE<" Dokazati.

248. Dat je ugao E*6�G  48°, Poluprava *,  deli dati ugao u odnosu 1 : 5, a 
poluprava *$  deli njemu uporedni ugao u odnosu 1 : 2. Izračunati 
ugao ,*$"

249. Dat je ugao E*6  = 45°. Konstruisati poluprave *E< i *6�+  tako daje 
ugao E*E< = 25° i ugao 6*6<  = 35°. Izračunati ugao E<*6<"
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271. Dokazati implikacije:
a) x = :��0  1 GH�IOI 8a) + o(5.v + 3) = 1, «, I V �B;
fa) .r = �  4- 3 =* .v(.r -  3a) 4- �&�  + I'  = 9. � + IV B ;

c)(x = a ? + 3 � � D�G�� � -  3)=> I & I 0 �2D'�J�D&IJ �D 'U ��P�G 27.
a, -v G B"

272. Ako je �  prirodan broj, onda je izraz �  (2a 4- 7 >( 7 /? 4- 1) deljiv sa 6. 
Dokazati.

273. Dokazati da su za �V �$  brojevi:
a) « ’ — 19 /?, deljiv sa 6;
b) a 5 -  a, deljiv sa 5;

c) z?7 — n, deljiv sa 7.

274. Dokazati daje 		� 0 ���&�  prirodan broj) deljivo brojem 10.

275. Dokazati da je proizvod od ma koja četiri uzastopna prirodna broja 
deljiv sa 24.

276. Dokazati daje izraz E�G�� � —5 n 1 -+- 4 zz deljiv sa 120, �V  A
277. Dokazati da je broj 6 = 4-20 » deljiv sa 48 za svako �  parno.
278. Dokazati da broj E�G��2� J� �  nije deljiv sa 3, ni za jedan prirodan 

broj.
279. Odrediti četiri različita prirodna broja, ako se zna da je njihov zbir 

jednak zbiru proizvoda najmanjeg i najvećeg i proizvod ostala dva.
280. Dokazati da broj �2 4- 8 �  4- 15 nije deljiv brojem »4- 4 za svako �  

prirodno.
281. Ako je �  prirodan broj, dokazati da je izraz 

�&�2 -  I)(n: -  5�  4- 26) deljivo sa 120.

282. Trocifren broj napisan u brojnom sistemu sa osnovom 7 ima iste ci­
fre, ali u obrnutom poretku, koji ima taj broj napisan u b ro jn o m  
sistemu sa osnovom 9. Odrediti taj broj.

283. Data su dva dvocifrena broja. Ako je E njihov proizvod a/i proizvod 
dvocifrenih brojeva nastalib razmenom njihovih cifara. tada je 
razlika E -  6 deljiva sa 99. Dokazati.

284. Ako ćeli brojevi �  i �  imaju isti ostatak pri deljenju celim brojem  i 
tada razlika a -  A je takode deljiva s a c  Dokazati.
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300. Ako je p prost broj. tada je i i p : + | prost broj samo za p = 3. Do­
kazati.

301. Dokazati da suzama koji prirodan broj rt, brojevi 21 u + 4 ¡14//4-3 
uzajamno prosti.

302. Prost broj p>  2 je razlika kvadrata dva prirodna broja. Odrediti ove 
brojeve.

303. Ako je n ceo broj, dokazati da je n4 — n~ deljivo sa 12.
304. * Dokazati daje zbir kubova tri sukcesivna ćela broja deljiv sa 9
305. * Ako je zbir tri uzastopna ćela broja neparan broj, dokazati daje nji­

hov proizvod deljiv sa 24.
306 * Dokazati daje broj A = n ' + 3 n: -  n -  3, deljiv sa 48 za n neparno.

n* -
307. a) Dokazati da je broj A = —— I----- 1----- - ceo broj ako ¡e n paran

24 8 12
broj.

b) Za koliko se poveća petocifren broj ako mu se svaka cifra poveća za 1.
308. Da li su brojevi:

a) 88 ; b) 9° ; c) 5" ; d) 76 , potpuni kvadrati?
309. * Dokazati da je proizvod četiri sukcesivna ćela broja uvećan za I

kvadrat celog broja.
310. Ako je n prirodan broj. onda je 5" + 5"+l 4-5"*:: deljivo sa 155 Do­

kazati.
311. Dokazati daje broj n{n2 + 2) deljiv sa 3 za svako n £  ,V.
312. Odrediti prirodne brojeve m i n, (m> n) za koje je zbir brojeva 

(m + n). (m — n),(mn), — jednak 245.
313. Dokazati daje izraz 8" + 8"*' 4- 8"+ deljiv sa 584. n £  A'
314. Zbir prvih n uzastopnih prirodnih brojeva jednak je trocifrenom 

broju čije su cifre jednake. Odrediti /; i traženi trocifreni broj
315. Dokazati da je za svaki prirodni broj n izraz /; ’ + 1 988« deljiv sa 3.
316. Ako su a, b, c realni brojevi za koje važi a + b 4- c = 0 i abc = 1 999, 

onda je a(a + b)(a + c) = I 999. Dokazati.
317. Dokazati da je izraz 2" +2'1*1 +2"r i .ne ��  deljiv sa 14.
318. Ako je n paran prirodan broj, onda je n' -  I 990 «deljivo sa 6 Dok.: 

zati.
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341. Sa x ~ a  označava se da je a približna vrednost za x. U sledećim 
primerima izračunati apsolutnu i relativnu grešku:
a) 5 =  4.6; b) 2,564= 2,56; c) 0,881 =  0,88;
dl 8 =  7,98; e) 54.326= 54,32; 0 0.9991 =  0,999.

342. U kome se intervalu ■'alazi broj ,r ako je:
a) x = 56m( ± 0.02 m i; b) x ~  75kg(± 0,003 kg);
c ) .r=  25± 0.006 d ) .r=  8 km(± 0.016 km)?

343. Odrediti granicu apsolutne greške načinjene pri merenju težine ne­
kog tela ako se zna da se njegova težina nalazi između 32.5S2 kg i 
32,588 kg.

344. Odrediti relativnu grešku približnih brojeva:
a) 40 m(± 0,006 m ); b) 40 kg( ±  0,005 kg);
c) 25 m(± 0.006 m); d) 8 km + ( ± 0,016 km).

Zatim izračunati grešku u procentima.

345. Rastojanje dva mesta na karti iznosi 24,6 cm (± 2  cm). Izračunati 
rastojanje ta dva mesta u prirodi ako je razmera karte 1 : 2 500 000.

346. Pretvoriti razlomak ~  u decimalan broj ako je granica apsolutne 

greške A<r a) 0 .1; b) 0,01; c)0,00I; d) 0,0001.

347. Izračunati relativnu grešku približnih brojeva:
a) 2,5 kg(±0,002 kg); b) 5,6 m {±0,07 m);
c) 17,5 km (±14 m); d) 37,5 m (±24 mm).

348. Relativna greška približnog broja a = 8,64. da  = 0,005. Izračunati 
granicu apsolutne greške približnog broja.

349. Približni brojevi: a) 9,6; b) 0,64; c) 15,0; d) 6,4 dobijeni su na os­
novu pravila o zaokrugljivanju brojeva. U kojim granicama pripada 
broj čija je približna vrednost data? Kolika je granica relativne 
greške datog broja?

350. Ako je merena veličina a, apsolutna greška A a, relativna greška 6 a\ 
naći jednu od veličina ako su druge dve date:
a) A a = 0,1, a = 5,63; b) a = 6,425, d a% = 4% ;
c) A ¿7=7,8, ¿¿7 = 0,005.

351. Odrediti koliko pouzdanih cifara ima broj a = 2.3752 ako je relativna 
greška tog broja ¿77 = 0,01.

352. Koliko pouzdanih cifara ima podatak 427,604 (±0,013)?
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353.

354.

355.

356.

357.

358.

359.

360.

361.

362.

Ako je merenjem dva predmeta utvrđeno da su im dužine �  = 5,43 
(±0,03) m i 6 = 1,41 (±0,01) m, koje je merenje tačnije?
Dva tela su izmerena na istoj vagi, pri čemu se dobilo: B�� G 24,5 
(±0,05) g; ! 2 = 12,380 (±0.05) g. Koje je telo izmereno tačnije i 
koliko puta?
Odrediti razliku približnih vrednosti brojeva ��G  5.863 ± 0.00005, i 
6 = 2,746 ±  0,0005, zatim izračunati apsolutnu i relativnu grešku 
razlike.
Odrediti proizvod brojeva 0,456 ± 0,0005 i 3,35 ± 0,0005 i relativnu 
grešku proizvoda.
Date su približne vrednosti brojeva

��K� �+2m 0,05,6 — 3,46 ± 0,03, �G 5,09 ± 0,004. Izračunati I  = —-■ .
4�J��

A I  i ��I"
Zaokružiti brojeve:

a) 50 864, 196 438, 75 049 do stotica;

b) 65 384, 8 546 496, 1 487 796 do jedinica trećeg reda;

c) 5,436; 83,6073; 0,8965; 8,9987 do stotih;

d) 12,3606; 6,00053; 0,5406 do trećeg decimalnog mesta

Koristeći pravilo parne cifre, zaokružiti do jedinica sledeće brojeve 
83,5; 254,5; 869,5; 2 056.5.
Rastojanje između dva električna stuba mereno je četiri puta; u 
prvom merenju dobijeno je 49.05 m, u drugom 49,10 m. trećem 
48,97 m i četvrtom 48,87 m. Izračunati srednje rastojanje stubova i 
zaokružiti ga u metrima.

Pretvoriti — u decimalan broj, pa ga zaokružiti postupno do drugog, 

trećeg i četvrtog decimalnog mesta.

Pretvoriti u decimalan broj sledeće mešovite razlomke.

a) 2 —  (pa ga zaokružiti na dva decimalna mesta);

b) 7 — (pa ga zaokružiti do treće važeće cifre). 
6
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370. Dokazati implikacije:

371.

372.

373.

374.

, a c 4 a - ■3 b _
a ) b ~ d * 5a 4- 2b

b ) -  = -  =
c— =>

3a-
m n p im -
a b c dc) — = — —-- = — =>
m n P 7

a b c
Ako je — =

m n P

4c — 3 d 
5c + 2d' 
b+ 2c a — 2b + 3c

a)
ci 3b 4* 2c

a + b + c 4- d 
m + n + p  + q

= 4, izračunati:

a + b + c

¿7
/?j

b)
m — 3n +  2p

Dokazati implikaciju:
(o  +  b  +  c +  d ) : ( a  -  b  +  c -  d) =  

=  ( a  +  b  — c  — d )  : ( a  — b  — c  +  d )  

Dokazati ekvivalenciju:

a  c  a ~  -t- b 2 a c  +  b d

J

m  +  n  +  p

a :c =  h :d.

—  <t>-----------
d ac + bd c -f d

Data je direktna proporcionalnost formulom y  — 1  x.  
izabrati četiri vrednosti ,v,, x 2, x 3, x a za x ,  tako da je

:.r, : �� 3 :xA = 1 : 2 : 1 : 3. Izračunati vrednosti y ,, y : , y }, y A koje 
odgovaraju vrednostima jc,f .x,, .v,, x A. Odrediti i uprostili razmeru
y t - y 2 ’y  3 * y 4 *
Ispitati tačnost jednakosti y, : y, : y } : y 4 = .r, : _x, : ,r3 : ,x4.

$
375. Data je obrnuta proporcionalnost formulom y = —. izabrati vrednosti

x
� &����x 2, A-j za � �� tako daje �� �� : x 2 : ,v3 = 1:3:2. Izračunati vrednosti 
y>< y 2' y i obrnuto proporcionalni sa .x(, x 2, .x,.

Odrediti i uprostili razmeru — : —  :— . Ispitati tačnost jednakosti
y 2 )’3

W  y 2

1 i i
x \ '• x2 '• x i 1 y> •y2 - y 2 = —  :— :~ -«*1
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4.2. Primena proporcija

Primedba. Pri rešavanju zadataka primenom proporcija treba prvo utvrditi 
da li su veličine x i D direktno ili obrnuto proporcionalne. Kažemo da su I  i D 
direktno proporcionalne ukoliko je D =  �I+ a obrnuto proporcionalne ukoliko 

�
za I  1 v važi D �K�K"

I

376. Od 66 kg prediva dobije se 165 m tkanine. Koliko se metara tkanine 
dobije od 112 kg prediva?

377. Zupčanik ima 54 zupca i pravi 84 obrtaja u minutu. Koliko zubaca 
ima zupčanik ako pravi ¡26 obrtaja i u prenosu je sa prvim?

378. Radeći dnevno po 8 časova, 21 radnik za 6 dana izradi 720 metalnih 
profila; za koliko će dana 28 radnika, radeći po 7 časova, izraditi
1 260 metalnih profila?

379.

380.
H

381.

382.

Radeći dnevno po 6 časova 40 radnika završi neki posao za 20 dana i 
za to prime ukupno 192 000 dinara. Koliko dana treba da radi 50 rad­
nika ako rade po 8 časova dnevno, da bi primili ukupno 160 000 di­
nara?
Jedna prostorija osvetljena je sa 15 sijalica od 60 W. Koliko bi si­
jalica od 75 W davalo isto osvetljenje?
Za 14 kilograma robe plaćeno je 980 dinara. Koliko će se kilograma 
robe kupiti za 4 340 dinara?
100 norveških kruna vredi 12 700 dinara. Koliko će se kruna dobiti 
za 571 500 dinara?

, 383. 65 radnika iskopa neki kanal za 23 dana. Posle 15 dana 13 radnika
napusti posao. Koliko dana treba onima koji su ostali da završe osta­
tak posla?

384. Neki posao 6 radnika može da završi za 5 dana. Za koliko će dana 
biti gotov isti posao ako posle 2 dana dođe još 3 radnika?

385. Greda dužine 3 m, širine 20 cm i debljine 100 mm košta 2 000 di­
nara. Koliko će koštali greda dužine 4 m, širine 30 cm i debljine 
110 mm?

386. Od određene količine bakra može se izvaljati 10 tabli dužine 2 m. 
širine 1,5 m debljine 2 mm. Koliko se tabli, dužine 1,2 m, širine 0,5 m 
i debljine 4 mm može izvaljati od iste količine bakra?
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398. Jedan zlatar mesa srebro finoće 600%o i srebro finoće 900%o dobija 
600 g finoće 850%o. Koliko grama srebra treba uzeti finoće 600%o, a 
koliko srebra finoće 900%o?

399. Koliko treba uzeti sumporne kiseline jačine 52, a koliko jačine 88% 
da se dobije mešavina od 144 litra, jačine 72%?

400. Ako se pomešaju 6 kg sumporne kiseline jačine 0,45 i 14 kg jačine 
0,75, odrediti jačinu mešavine.

401. Koliko zlata finoće 900%o i zlata finoće 600%o treba legirati da se do­
bije 30 kg zlata finoće 800%o?

402. Čist vazduh je smeša azota (78%) i kiseonika (21%). a ostalo čine 
neki retki gasovi. Koliko ima svakog sastojka u 546 I vazduha?

403. Tri paralelno spojena električna otpora stoje u razmeri 1 : 2 : 5. Uku­
pan otpor je 10 oma. Izračunati pojedine otpore.

404. Vinar hoće da pomeša sa vodom 450 / vina koje prodaje po 1 100 din. 
Koliko litara vode mora sipati da bi litar mešavine prodavao po 900 din?

4.4. Procentni i promilni račun

Primedba. U procentnom računu pojavljuju se tri promenljive veličine: p
procenat, G osnovna vrednost İli glavnica i P procentni iznos ili prinos i
stalna veličina 100 (procentni račun) i 1 000 (promilni račun). U zadacima
glavnica se pojavljuje:
1°. Kao čista glavnica G -  procentni račun do sto.

P : p  = G: 100;

2°. Kao uvećana glavnica (G + P) -  procentni račun na sto.
P :/j = (G + P ) : (100 + p)\

3°. Kao umanjena glavnica (G -  P) -  procentni račun u sto.
P :p  = (G — P ):( \00  — p).

405. Izračunati 15% rabata od 55 400 dinara.
406. Sa 6% zarade roba je prodata za 1 272 000 dinara. Kolika je nabavna 

cena robe?
407. Roba je sa 5% gubitka prodata za 212 135 dinara. Odrediti nabavnu 

cenu robe.
408. Amortizacioni fond preduzeća povećan je od 5 620 000 dinara na 

5 844 800 dinara. Koliko je povectyıje u procentima?
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409. Najednom poljoprivrednom dobru ubrano je 13 540 vagona kuku­
ruza. Posle sušenja težina istog kukuruza je opala na 10 832 vagona 
Koliko je to u procentima?

410. Štof je pojeftinio za 12%, tj. za 840 dinara prodaje se jevtinije. 
Izračunati koliko je štof koštao pre, a koliko posle pojeftinjenja?

411. Norma je prebačena za 22% i proizvedeno je 89 060 jedinica proi­
zvoda. Izračunati normu.

412. Zajedno sa povećanjem od 16% trgovina je primila za prodam robu 
371 200 dinara. Koliko je povećanje?

413. ) Na prodaji robe bio je gubitak 6%. Ako je roba prodata za 376 000
dinara, izračunati koliko košta roba.

414. )Po odbitku 12% provizije primljeno je 4 224 000 dinara. Kolika je
’ provizija?

415. Kaput je koštao pre pojeftinjenja 160 000 dinara, a sada košta 146 
160 dinara. Za koliko je procenata cena snižena?

416. Robi je snižena cena za 20% i sada iznosi 4 640 dinara. Kolika je 
bila stara cena?

417. Prcduzeće planira dobit od 2 542 000 dinara, a ostvari 2 389 480 di 
nara. Kolika je u procentima ostvarena dobit?

418. Nagrada radniku po jednom času od 6 500 dinara poraste na 7 020 
dinara. Koliko je to u procentima?

419. Pri obradi gvozdenog profila otpadak iznosi 2,76 kg, a u procentima 
8%. Kolika je težina profila pre obrade?

420. Sa 4% troškova za robuje plaćeno 128 960 dinara. Kolika je bila ku­
povna cena robe, a koliko je bilo troškova?

421. Sa povišenjem 15%, nagrada radnika je 2 875 dinara. Koliko je pri­
mao po jednom Času pre povišenja?

422. Uz maržu od 15%, jedan metar štofa prodaje se po 5 980 dinara 
Kolika je nabavna cena?

423.__Sa 5% vlage hektolitarska težina žita je 84 kg. Kolika je hektolitar- 
__ska težina žita posle sušenja ako procenat vlage ostane 2.5%''

424. /Pri transportu povrće kalira 8%, tako da sada teži 10 040 kg. Koliko
'■—  je kilograma povrća kupljeno?
425. Najednom krosu u toku trke otpalo je 15%. te su na cilj stigla 102 

učesnika. Koliko je učesnika stanovalo?
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440. Kamatna stopa na ulog oročen na 6 meseci iznosi 75% Koliki je 
ulog ako je na kraju obračunato 45 000 dinara kamate?

441. Sa kojom kamatnom stopom ulog od 540 000 dinara donese /a 30 
dana kamatu od 4 500 dinara?

442. Zajam od 840 000 dinara sa 9% kamatne stope uzet je 15. marta 
Kada je vraćen dug ako je na ime kamate piaćeno 8 400 dinara ’

443. Zajedno sa 8% kamate za 4 godine dužnik je isplatio dug sumom od 
132 000 dinara. Koliki je bio dug, a koliko je platio na ime kamate''

444. Sa 6% kamate jedan ulog porasle za 75 dana na sumu 121 500 di­
nara. Koliki je ulog?

445. Po odbitku 4% kamate za 3 godine dužnik je primio 440 000 dinara 
Koju sumu dužnik treba da vrati posle 3 godine?

446. Zajedno sa kamtom 9% za 80 dana poverilac je primio 234 600 di­
nara. Koliki je kapital, a kolika kamata?

447. Po odbitku 7% kamate za 55 dana. banka je isplatila 712 300 dinara 
Od koje sume je raćunata kamata i koliko ona iznosi?

448. Zajedno sa kamatom 6% za 60 dana, dužnik je platio 222 200 dinar u 
Koliki je kapital, a kolika je kamata?

449. Po odbitku 6% interesa za 1 10 dana dužnik je po meničnom zajmu 
primio 147 250 dinara. Na koliku sumu glasi menica.’

450. Po odbitku 7,5% kamate za 40 dana dužnik je primio 440 300 di­
nara. Koliku sumu ima da vrati?
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1623. Ako se iskoristi dokazana nejednakost A > C7. dobija se
(1) a+b^2-Jab,a + c^2-Jač i b + c>2yfbč.
Na osnovu pretpostavke sledi:
(2) a+ b = 1 — c,a+c= 1 — c i b+c=  1 — a.
Nejednakost (Iĵ se svodi, ako se uzme u obzir (2), na oblik:
(3) 1— až2Voc,\-b2.2-Jač i \-c2:2-Jab.
Njihov proizvod daje tvrđenje.

1624. iskoristiti očigledne nejednakosti
(a -h): žO, (a - c ) : >0 , (b~cf  >0 i pretpostavku.

1625. Na osnovu pretpostavke sledi:
a' >a‘ - ( b - c ) : , b' >b: —(c—a)2,c2 ^ c~ — ( a— b) \

Njihov proizvod: a'b'c : >(a+ b - c ) 2(a + c -  b)~(b + c ~ a)2 o  
abe >(o + b-c)(a+c— b)(b + c-a) .

9.7. Grafička interpretacija sistema linearnih nejednačina sa 
dve nepoznate. Rešavanje problema linearnog programiranja

1626. Šrafirane oblasti prikazane su na slici 96 a -  d.

SI. 96

1627. Na slici 97 prikazane su šrafirane oblasti pod c) i d).
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1630. Funkcija i ,  ima najmanju vrednost i ,  -  2 za a 2 y ■ 
vrednost nema (si. 100). Slično se zaključuje da fimkcij 
najmanju vrednost, a da je najveća max Lt K 1 za x

1631. a) max£ = 33 za I U  2, D — 5; � � � maxi. = 28 za I  6+ D 
c) min L = 33; d) nema rešenja; e) max £, = 46, min L2

a najveću 
. g2 nema 
i D =  0.

%�� (
� � 20�
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X G L A V A

10. RAZNI ZADACI

1632. x —2.
1633. Sistem 3x+ y =  13A x — y =  7 x  = 5y = — 2, znači i treća jed- 

načina treba da sadrži i?(5,-2), tj.: (a— 2 )5 + 10 = 10 a — 2.

ab
1634. Površina pravouglog trougla P =  — . Ako se uzme u obzir

pretpostavka, dobije se
(a+b)~ ab 2 ,
---------- = — ( a -  b)~ = 0 a =  b.

8 2
Rezultat: a  = 45°,/3 = 45°, y = 90°.

1635. Dati izraz postupno se transformiše identičnim transformacijama na 
sledeći način:
(a + b + c)(ab + bc + ac) — abc =
= a 2b + b2c + c 2a + ab2 +  bc2 +ca2 + 2>abc — abc =
= (abč+a2b) + (b2c + ab2) + (ac2 + a 2c) + (bc2 +abc) =
= ab(a + c) + b2(a + c) + ac(a + c) + bc(a + c) =
= (a + c)(ab+ b2 +ac + bc) = (a + c)(b(a+ b) + c(a+ b)) =
= (a + c)(a + b)(b + c).

;C@C� Analiza. -  Upisani trougao ima uglove 
od 60°, pa je i on jednakostraničan.
Trouglovi AKM,BLK i CML podu­
darni su međusobom. Pravougli tro­
ugao AKL ima oštre uglove od 30° i 
60°, pa je AM — 2 AK. Konstrukcija 
i dokaz slede neposredno iz analize 
(si. 101).

;C@R� Dati izraz, identičnim transformacija­
ma, postupno se rastavlja na činioce 
na sledeći način: 
a i —a = (a— l)a(a+  1 )(£/2 + 1) =

■ = (a — l)a(c?-t- ])((a2 — 4) + 5) =
. = ( a — 2)(a— 1 )a(a+ l)(a+2) + 5(a-  1 )a(a + 1).

Kako su činioci prvog sabirka pet uzastopnih celih brojeva, njihov 
proizvod je deljiv sa 30, a drugi sabirak ima za činioce broj 5 i tri 
uzastopna ćela broja, pa je njihov proizvod deljiv sa 6, a čitav proiz­
vod u drugom sabirku sa 30; dakle i dati izraz je deljiv sa 30.

1
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1647.
1648.

1649.

1650.

1654.

1655.

6F1+ tada je ,$  ||5Z>. Prime- 
nom Talesove teoreme sledi 
6-�G�-g�G�g1"

81.
1

I �G�U"
2

Vrednost datog izraza E = 0, 
dakle ne zavisi od �  i �"

o.

Ako se kvadrirajednakost(l)i uzme u obzir jednakost (2), dobije se :
(3) ID�G���+
Ako se (1) kubira i uzmu u obzir (2) i (1), dobije se tvrđenje.

Neka su �+8�+D unutrašnji uglovi trougla E6F+ a a , spoljašnji ugao 
trougla sa temenom u E" Pošto je na osnovu pretpostavke

E1
EV = -y - , tada je g �1EV�G�M!b i g�E1V�G 30°. Iz g �E61  sledi:

(l)/? = ^ - - 3 0 ° ,  

a iz E6F  sledi:
( 2)  ce, ����*�"#

6 �J �D
Iz (1) i (2) dobija se jednačina /? = ----- -  + 30°.
Odavde sledi d:�K�DG 60°. ^
Neka je traženi dvocifreni broj lO .t+j/, na osnovu pretpostavke 
može se formirati jednačina Y+ tj.:

, 10.t + _y I
Y ----------= jH—

" � "
�  10x+ D �G�D 2 + x  
«  9I G D & D 0 I)

Pošto su I  i D prirodni brojevi manji od 10 i zadovoljavaju poslednju 
jednačinu, izlazi da je x = 8, D = 9, a traženi broj je 89.
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;C>C�

;C>Z�

;C>9�

! � '����+31��d+31�� �� A M B ��� A B N � u)�"+� �*+6�8#�"%&$���+?
�$�1�#��
hipotenuzu, koja pri­
pada datoj pravoj p.
Na osnovu teoreme 
„Ugao nad prečnikom 
je prav“ sledi da je 
duž, čiji su krajevi 
date tačke M i N,  teti­
va polukružnice pre- 
čnika AB.
��$*-�+�H�"��� ( � �%��  
"%�s *�)%-��1��&�-%�&+D� 
MN,� �� *$QT =M<K( 
��$*-�+���)�� ��+D$�4
H+�K ( 0 ,0 M ) . � ���� -%(  
)%$��-��+31��*+�-�G�%  
A iB ,k n p = {A ,B \ .
Treće teme C trougla se do­
bije u preseku pravih AM i 
BN (si. 104). Dokaz se lako 
izvodi na osnovu analize i 
konstrukcije.
Neka je 23 � *�  
�4  1  AB (si. 105), tada je:
(1) A BQH = A CLB 
(USU)=> BL= QH\
(2) A APD = A ACL 
(USU)=>AL=DP.
Hipotenuza trougla 
AB = AL+LB. Na osnovu (1) i (2) 
sledi da je AB = PD + QH, čime je 
dokaz završen.
Data funkcija se svodi na oblik 
y = \x— l | -  x+ 3[ Ako se uzme 
u obzir definicija apsolutne vred- 
nosti, onda je:
1) x < —3A y=  4,
2 )  - 3 < x < l A y  = - 2 x - 2 ,
3 ) x>lAj> = ~4.

Grafik je prikazan na si. 106,

///
//

�

���� ;<>
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1668.

1669.

1671.

Neka je I  broj učenika u odeljenju, a broj učenika sa ocenom 
dobar. Tada je

� �J�m�J�� �J�D G A@HDG�m&A+D�O2�22+"""+: � \ ' "
6 3 9 ] o
7,vje deljivo sa 18 za .v = 18 i .v = 36, 18 £  {21, 22...., 39}, pa je broj 
učenika u odeljenju 36, a sa ocenom tri ocenjeno je 14 učenika.

Kvadriranjem prve jednakosti dobija se:
(o+ �'2  = ( -c ) : o  �2�J��2�0 � 2  = - 2 ��
o  (a' + �2�0 � 2'2�G 4�2�)� �
&;' �� J�<J�P�G�� � 2�2J�2�2�2�J�2���%%�2"
Kvadriranjem druge jednakosti je (� 2 J �2  + c 2): = l 2 o  
(2) 2�2�2  + 2 � ? �J�2�2�2�G  1 0 � >�0 ��E - c \
Iz (1) i (2) dobijamo:

I način. — Postupno transformišemo dati izraz na ovaj način, 
nJ +1 ln = �^�2  + l l)=rt(rt: - l - f l 2 )  =
= n((n- l)(n+ 1)+ 12)= n ( n - l)(n+ 1)+ 12n .

Prvi sabirakje deljiv sa 6 jer je proizvod tri sukcesivna broja deljiv 
sa 6. Drugi sabirakje deljiv sa 6 jer je 12 deljivo sa 6.
II način. — Broj je deljiv sa 6 ako je deljiv sa dva i sa tri. Broj je de­
ljiv sa dva ako je deljiv sa ��G�2�  i �  = 2��J  1. Broj je deljiv sa 3 ako 
je deljiv sa �  = :�+��  = � �  + 1 i �  = :�  + 2. Lako se proverava da je 
ovo tvrđenje u ovom zadatku ispunjeno.
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1673.

1674.

1675.

1676.
1677.
1678.

Dati izraz postupno transformišimo na sledeći način: 
a 3 + 1 a 3 — 1 + 2 (a -  l)(fl‘ + «+1)  + 2
� U�; a — 1 a — 1

— a~ +a+  1 +
=

a — 1
Dati izraz je ceo broj ako i samo ako je a — 1 =  ±1 i a — 1 = ±2. 
Odavde sledi da je a E {—1, 0, 2, 3}.
Kako je z = - x — y, tada je: 
z 3 = - x 3 -  y 3 -  3x 2y — 3xy2.
Odavde sledi da je:
x 3 + y 3 + z 3 = —3xy(x+ y) = - 3 x y ( - z )  = 3xyz. 
Dakle, zbir kubova ovakva tri broja je deljiv sa 3.
Ako se odrede zbir i razlika datih jednačina, dobijamo da je: 

x
f  I x — 1

� �� � x x
= —  • 1) = —• Ako se uvedu sm ene-------= t i

2 2 x — 1
3.v . . .  � ,  12x+ 1 = z, lako se dobija daje f ( x )  =

2 x — 2 i g(x) =

Data jednačina se postupno svodi na ekvivalentne jednačine: 
x 2 + xy+ = 1 <» x 2 + 2xy+ y 2 = 1 + xy

(x +  _v)2 — 1 = xy 
o �� �&���y + ���� �� �� � y — 1) = xy.

Na osnovu pretpostavke treba odrediti koji ćeli brojevi su rešenja 
poslednje jednačine. Pošto su x  i y  ćeli brojevi to �� � � y+  1 i ,r+  v— 1 
treba da budu ćeli brojevi. Treba resiti u skupu celih brojeva sledeće 
sisteme:
� �� "��(� x +  y+  1 = <) , ( j  = 0A x +  y — 1 = 0),
( y =  0A x + y+  1 = 0) , (v = 0A x + y -  1 = 0),
� � ��� y+ � ��"� �� (� x+ y — 1 = y),�� �&� �y +  1 = yA  x +  y — 1 = x),
(,r + y +  1 = —xA x + y — 1 = —y),
(a'+ y+  1 = —y  A x + y — 1 = — x).
Skup uređenih parova { (0 ,- l ) ; ( - l ,  0);(0, 1);(1, 0);(1,- 1);(— 1, 1)} 
su sva celobrojna rešenja.
Stranice pravougaonika su: x =  3,3 i 3.v= 9,9 ili x =  4 i 3.t =  12. 
Stranica kvadrata je x =  12 cm.
Jedna dijagonala romba je visina h = 2^5 cm, koja odgovara osno­
vici jednakokrakog trougla, druga dijagonala i / = 4 c m .  a stranica 
romba x = 3 cm.
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1706. Dat izraz identički je jednak izrazu: ( a - b f  +(b — c)2 + ( c - d ) 2. 
Zbir kv adrata je jednak nuli ako i samo ako je svaki kvadrat jednak 
nuli, tj. (a — b)2 = 0 V (ć -c ) : = 0V(c — d)2 = 0, odavde je
��,�����3���L#

1707. Neka je tačka T zajednička tačka kružnice i tangente PT,  a Q pre- 
sečna tačka kružnice i sečice PM, tada je:
P T 1 =PM-PQ<> PM-.PT =PT:QP<»PM\a = cr.QP. Dakle, PQ 
je četvrta proporcionala za tri date duži, pa se tačka Q po Talesovoj 
teoremi lako odredi na pravoj PM, sada su poznate tri tačke M, N  i 
Q oko kojih treba opisati kružnicu itd.

1708. Data jednačina ekvivalentna je jednačini
7

( z -  3 ) ( v + l ) = 7 «  z 3 = ------ . Odakle zaključujemo da je
y + 1

y+  1 = ± 1 V y+  1 = ±7, tj. x — 3 G {—1,1;—7,7}, a 
* e  {-4,2,4, 10}.
Rešenje je skup uređenih parova
U ž O e  {(4, 6);(2,-8);(10, 0);(-4 ,-2)}.

1709. Ako turista prelazi x km, tada je:
105 105

------------- = 2 o  z( x -  6) = 21,15*> .r = 21 km.
x — 6 x

1710. —v = ( —+ — )(v— 6 ) v= 36 km. AB =18 km.
4 \4  20/

1711. x ‘ +  —r  = 7 x 2 + 2 x -  + - ~  = 9 «  (z + —] = 9 o . r  + -  = ±3.
��� �� �� � � � �� �

1 1 k1712. Neka je dati razlomak �	  tada je x + -  = 3z o  �  = —  = -----
�� �3� �3*%

~>22
Znači, 10A: — 	  = 1 998 	  = 222. Dakle, traženi razlomak je — —.

;  ;;+

1713. Traženi razlomak je pa je 
7Iz

40z+ 7 Iz -  1 998 11 Iz = 1 998 o  z =  18, razlomak je 720 
1 278'
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1722. Broj pisan jedino ciframa 6 i 2 je deljiv sa dva ali nije sa 4, dok je 
razlika kvadrata, ako je paran broj. deljiva i sa 4.

1723. Neka je A minimum prvih koordinata a B minimum drugih koordi­
nata tačaka iz S i neka su {/U ') i [X,B) dve taćke iz S. Kako u skupu 
T = j(.v. v)| \ £ x < ,X ,  1 < v<i'} ima konačno mnogo cetobrojnili 
tačaka, postoji tačka (x,y) iz S  koja mu ne pripada. Za nju važi 
A < x ,Y  < y  ili X  < x, B < y.

1724. Kako je k - (k  +  l ) - ( *  + 2) +  (* + 3) =  0 za k = 4,5.....1992 i
1 + 2 - 3 =  0 predznaci se mogu izabrati da vrednost izraza bude 
nula.

1725. Dovoljno je dokazati da se dijagonale polove. Neka je O presek dija­
gonala. Kako su površine trouglova ACD i ACB jednake, visine iz 
temena D i B su jednake. Iz jednakosti površina ACD i BCD sledi 
jednakost površina trouglova A OD i BOC. Kako su im visine iz te­
mena D, odnosno B jednake, vredi AO = CO. Slično se pokazuje da 
je BO = DO.

1726. Trouglovi AEC i BFC su podudarni jer je AC = CF,CE = CB,
L ACE = L BCF = y+ 60°. Stoga je AE — BF. Ovi trouglovi rotaci­
jom okoC za 60° preslikavaju se jedan u drugi. Stoga se i odgovara­
juće prave AE i FB seku u nekoj tački O pod uglom od 60°, dakle 
L AOF = ¿.BOE = 60°. Kako se duž AF vidi iz tačke O pod uglom 
od 60°, četvorougao AOCF je tetivan, pa je i L COF = L CAF = 60° 
Stoga je L AOC = 120° Slično se dokazuje da je ¿.BOC = 120° 
Ugao L AOB je dopuna zbira ovih uglova do punog ugla, pa iznosi 
takode ¡20°. Analogno se dokazuje da se duži DC i BF seku u nekoj 
tački O' iz koje se duž AB vidi pod uglom od 120°. Kako su O i O' sa 
iste strane prave AB, moraju se O i O' poklapati. Time je dokaz 
završen.

1727. Teg će se spustiti do najmanje mo­
guće visine. Neka su tačke A,B,P,Q 
označene kao na (si. 110). Neka je 
C tačka na AP takva daje.SC = 15m.
Simetrala duži AC šeće duž BC u 
tački M  koja je tačka ravnotežnog 
položaja tega. Dokažimo to.
Neka je M' tačka na kojoj se 
zaustavio teg. Neka je M' niža od 
tačke M, i neka je C’ tačka na AP, 
različita od A, takva da je 
AM'= M'C. S I .  1 10
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1734. To je 4. Za n > 4 i n = ab imamo: a ** b ili n =  rT, a >2.
1735. Obeležimo sa K presek AE i CD. Trougao AKC je jednakokraki (jer 

je L KCA = L  KAC =  30°), pa je AK = KC i L  AKC = 120°. Kako je 
L AKC dva puta veći od L ABC dobijamo da je K  centar opisanog 
kruga oko A ABC (centralni ugao nad tetivom AC je dva puta veći 
od periferijskog), pa je AK =KB =KC.  A AKB je jednakokraki 
(AK = KB)=>L KAB = L KBD = 50°-30°= 20°
LDKE  = L AKC = 120° (unakrsni uglovi), sledi daje četvorougao 
DBEK tetivni, pa je LKDE  = LKBE  (periferijski uglovi nad istom 
tetivom). LKDE = LKBE  = 60°-20°= 40°. Znači LCDE = 40°.

1736. a) X4 + x 2y 2 + y 4 = x* + l x 2y 2 + y* -  x 2y 2 =
= (x2 + xy+ y 2)(x2 - x y + y 2). 

b) Neka je a = 3 "Q. Dati broj je 
a 4+iJ: +  l =  (3 4 +  2ii2 +  l “ ii2 =  (ii2 +  l ) : - a :! =

= �������  l)(a2 — ��  1).
Kakoje 31998 + 3W + 1 > 1 i 31998 -  3W + 1 > 1, to je dati broj složen.

1737. U izrazu G(x,y) = ( x -  y)V(x ,y)  zamenimo y =  0 i dobijemo

/ ( * ) =  A A ( a - b ) 2( c - x ) c - ( c - a ) 2(b -x )b ) .  
a (a — x)

Slično, zamenom x = 0 dobijamo g(y)  = f ( y ) .
Proverom se utvrđuje da zaista važi za svako

y>V(x,y) = — —̂( / ( * ) —/(> ’))•
$ / "

1738. Da. Primetimo daje 1+3J= 4-7, odakle sledi daje svaki broj oblika 
3" + 3'1+3, gde je n nenegativan ceo broj, deljiv sa 7. Prvim potezom 
Arkadije zamenjuje prvu zvezdicu (ispred broja 1) znakom +. Zatim 
grupiše preostalih I 998 članova u 333šestorke uzastopnih stepena, a 
u okviru svake šestorke formira tri para oblika

(3a+ l, 3“ +<),(3“ +i, 36*+5),(3tt+\  36t+6), (k = 0,1,2,3,...,333). 
Kad Branislav zameni zvezdicu nekim znakom, Arkadije zamenjuje 
zvezdicu istim znakom ispred drugog broja iz istog para. Dobijeni 
broj, očigledno, pri deljenju sa 7 daje ostatak 1.

1739. Tačka M  se ne može nalaziti na nekoj od pravih AB,AC,BC.  Prema 
tome, imamo sledeće slučajeve:
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(1) M je unutar A ABC. Tada je

P( A ABM) = P(ABCM)  = P(ACAM) = ^/>(A /İ5C).

Ako bi se AY nalazila unutar nekog od trouglova 
ABT.BCT.CAT (T je težište A ABC), recimo unutar A ABT,

imali bismoP(A ABM)<P{A A B T )= ^ P (A  ABC).

Dakle, mora biti M = T.
(2) Neko teme trougla ABC se nalazi unutar trougla određenog 
tačkom M i sa ostala dva temena. Neka je to teme A. Tada je 
P(ABCM) = P(AACM) + P(AABM) + P(A ABC), pa ovakva 
tačka M ne zadovoljava traženi uslov,
(3) Tačke A,B,C,M su temena konveksnog četvorougla. Ako je S 
presek njegovih dijagonala (npr. {5} = ABDCM),
imamo P(A ACM) = P(ABCM)=> hA = h„, gde su hA i hH rasto- 
janja tačaka A,B od prave CM redom, pa je AS = SB.
P{A ACM) = P{A ABM) *> P(A ACS) = P(A BMS) * C S  = SM. 
Dalde, dijagonale četvorougla ABCM se polove.
Prema tome, postoje ukupno 4 tražene tačke M: težište A ABC, i tri 
tačke simetrične temenima trougla u odnosu na središta naspramnih 
stranica.

;RB<� Neka je A,,A2,...AS osmougao kao u zadatku i neka su as ,az,...aH 
dužine njegovih stranica. Dokažimo da je četvorougao A,A,A5A6 
paralelogram. Neka su p,q,r,s prave koje sadrže temena A , i Az, A, i 
At , Ai i A6, A7 i At , redom, a P,Q,R,S presečne tačke pravih p '\q,q 
i r, r i s, s i p, redom. Lako je dokazati da je četvorougao PQRS

. V2 V2 .pravougaomk čije su stranice PS = at ------1-a, + a , ----- 1
V2 -Jl 2 * 2

RQ = a, ■—  + ai +ab-----. Kako je PS = RQ dobijamo:

. + \ V 2
a , - a ,  =(a4+ab- a , - a 2)-— .

Pošto su dužine stranica racionalni brojevi dobija se at —ai = 0. 
Dakle, četvorougao A,A1ASA6 je paralelogram jer ima dve paralelne 
i jednake stranice. Njegove dijagonale A,AS i A2A6 seku se u tački
O. Slično se može dokazati da su i ostali četvorouglovi obrazovani 
parovima naspramnih stranica osmougla paralelogram! i daje tačka 
O zajednički centar simetrije tih četvorouglova, a time i datog os­
mougla.

@C<





/’(]9W) = f ( 1.) = 0 =“ - ( „ + | + ,

- a  - a  - a  + a + - + a 1 ~ a 2- a + a + 1 = 1.

1748. a) A BKC s  A CLD => L BSL -  L CSK ~  180°- L  SCK -  L SKC = 
=  m ° - / . L C D - L  DLC -  90°; L BAL +  ¿.BSL =  180°. 
b) L ASB = LALB (jer je četverougao ABSL tetivni)
L ALB = L CKB = L KBA. Sledi AS = AB.

1749. 1) A = 0. Tada je -  refleksivna, simetrična, antisimetrična i tran- 
zitivna.
2) A *■  0. Tada -  nije ni refleksivna, ni antisimetrična, ni tranzitivna, 
a jeste simetrična.

1750. Jedino rešenje je
p  =  5. p  =  Sk±  1. 5 14 p : + 1. p  =  5k±2. 5 \ 6 p -  +  L
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